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Exercice N° I:

Réécrire les conditions de Cauchy Riemann en coordonnées polaires .

Exercice N° 2:

e
Soit F définie sur C par % I

(
F(z) = sinxcosh y'+icos xsinh y.
Montrer que F est vérifie les conditions de Cauchy Riemann. Conclure

Exercice N° 3:

Dire si les fonctions suivantes sont dérivables de C dans C' ? (aet b sont deux réels
données)

1(z) = (ax ~ iby)? + i(bx+ aiy)
k(z) =|z|+iRe(z)
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Exercice N° 4:

Montrer que les fonctions suivantes sont harmoniques. a et S des réels donnés.

U (x,y)y=2x2—2y*+3y

u,(x,y)=e"(xcosy—ysiny)

uy(x,y) = an(x*+y)+ 4

Déterminer v, la fonction harmonique conjugué de u, . Exprimer u, +iv, a Paide de

la seule variabie z

Exercice N° 5:

Peut —on déterminer une fonction f, dérivable de C *dans C, telle que
Fe( f(z) = ArctgX), et fFU+i)="/?

x
Dans I’affirmatif, en déduire une fonction g, de C'dansC, telle que

Img(z) = Arctg(-}i) (on utilisera la détermination principale du logarithme)
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