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E xer
i
e 1 Quelles pré
isions a-t-on sur le rayon de 
onvergen
e, et sur la 
onvergen
e oula divergen
e d'une série entière pour 
haque 
as,1. la série 
onverge en x0 = 6. 4. la série 
onverge en x0 = −3.2. la série 
onverge en x0 = 2 et diverge en x1 = −10. 5. la série diverge en x0 = −5.3. la série 
onverge en x0 = 2 et diverge en x1 = −1. 6. la série diverge en x0 = 0.
E xer
i
e 2 Donner un exemple de deux séries entières de même rayon de 
onvergen
e R1 = 1,et la somme a pour rayon de 
onvergen
e R2 = +∞.
E xer
i
e 3 Donner le domaine de 
onvergen
e des séries entières suivantes.
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E xer
i
e 4 Développer en série entière au voisinage de 0 les fon
tions suivantes enpré
isant le domaine de 
onvergen
e :
•2 sin x sin 3x. •
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E xer
i
e 5 Développer en série entière au voisinage de x0 les fon
tions suivantes enpré
isant le domaine de 
onvergen
e :
•f(x) =

4x2 + 3x − 4

2x + 1
, x0 = 1 • g(x) = sin x, x0 = 2. • h(x) = Log(2x − 1), x0 = 3.

E xer
i
e 6 Trouver le rayon de 
onvergen
e des séries suivantes, puis 
al
uler leurs sommes.Etudier 
es sommes au bornes du domaine de 
onvergen
e.
•

∞∑

n=3

(− e x)n

24n

· •

∞∑

n=1

(n2 + 7n − 4) xn. •

∞∑

n=2

4n2xn

(n − 1)(n + 2)
· •

∞∑

n=0

n3

n!
xn·

E xer
i
e 7 Résoudre l'équation di�érentielle suivante à l'aide d'une série entière :
• y′′ − 2xy′ − 2y = 0, ave
 les 
onditions initiales, y(0) = 1 et y′(0) = 0.

E xer
i
e 8 Montrer que la série suivante est 
onvergente et 
al
uler sa somme : ∞∑

n=1

(−1)n

2n(n2 + n)
·

E xer
i
e 9 Donner le rayon de 
onvergen
e de la série entière suivante, puis 
al
uler sasomme.
∞∑

n=0

a
n
xn, où a2n

= 5−2n et a2n+1 = 7−3n.Que vaut 
ette somme aux bornes du domaine de 
onvergen
e ?
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